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Ejercicio 1. Opcién A. Analisis

Dada la funcién

ze3® six <0,
.f(w) = {ln(m—|—1) .
mi-l—l S1 X 2 0,

donde In significa logaritmo neperiano, se pide:

a) Estudiar la continuidad y derivabilidad de f(x) en x = 0.
b) Calcular lim, , o f(z) y limg— 4o f().
c) Calcular ffl f(z)dz.

Solucién:

a) Estudiar la continuidad y derivabilidad de f(x) en z = 0.

Continuidad: Para que f(z) sea continua en z = 0, los limites laterales deben ser iguales y coincidir
con el valor de la funcién en el punto.
In(0+1 In(1 0
~ f(0)= c()+1): ) -0 _y,
— Limite por la izquierda:

lim f(z) = lim 2e** =0-¢e’ =0.
z—0~ z—0~

— Limite por la derecha:

=0.

1 1 In(1
lim f(x)= lim n(@+1) = n(l)
z—0+ z—0t x+1 1
Como f(0) = lim,_,o- f(z) = lim,_,o+ f(x) =0, la funcion es continua en z = 0.
Derivabilidad: Calculamos las derivadas laterales en x = 0.
~ Paraz <0: fl(x) =1-€2* 4122 2=e?(1+2z).

f/(07) = lim e**(1+2z) =€’(1+0) = 1.

r—0~

— Parax > 0: f'(z) = m1 (@) —In(@+1) 1 1-In(@+1)

(z+1)2 (z+1)?
. 1—In(z+1) 1-In(1) 1-0
o) = 1 = = =1.
FOn =t 1y (1)2 1

Como las derivadas laterales f'(07) y f/(07) existen y son iguales a 1, la funcién es derivable en x = 0.

’La funcién f(x) es continua y derivable en x = 0.

b) Calcular lim, , o f(z) y limg 4o f().
Limite cuando z — —o0:

lim f(z)= lim ze*® = (

Jim Jdim —00) - e =(—00)-0 (Indeterminacion)

Reescribimos como cociente para aplicar L’Hopital:

. z —00\ L’'Hopital .. 1 1
lim = lim —=—=0.
T——o0 2% “+00 T——o00 —2e 2% —00
Limite cuando z — +o00:
1 1 Hopi 1 1
lim f(z)= lim n(z+1) _ (Foo) Littopital lim 2L = Jim =
T—+00 z—+oo x4+ 1 400 z—+oo 1 z—+oo x4+ 1
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lim f(z)=0 y lim_ f(z)=0

r—r—O00

c) Calcular ffl f(z)dz.

Para calcular fi)l f(x)dx, usamos la rama f(z) = xe®* ya que —1 < x < 0. Integramos por partes:
Judv=uw — [vdu. Seau=2 = du=dz. Sea dv =e**dz = v= [e*dz = 1.

1 1 T 1 T 1/1 r 1
2z o 2% - 2 — T2z _ = 2z _ T2z Z( Z 2¢ ) 2z [
/xe de =x 26 /26 dx 26 2/6 dx 26 > (26 ) e (2 4).

Aplicamos la regla de Barrow:

e (6D (G- () ()

—1

3

0 1
/_1“”’“’)’1”’ =37 12
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Ejercicio 2. Opcién A. Geometria

6r—y—2=1 3r — 5y —2z =3
Dadas las rectas r; = rTYy— =2 ’ * Yy # ’ se pide:
2z —y+z=1 3z +y + 4z =3,
a) Estudiar la posicion relativa de r; y 7a.
b) Calcular la distancia entre las dos rectas.

c) Hallar la ecuacion del plano que contiene a r; y al punto P(1,2,3).
Solucién:

a) Estudiar la posicion relativa de r; y 7a.

Primero, obtenemos un punto y un vector director para cada recta.

Recta r1: Resolvemos el sistema para obtener un punto A..

Sumando las ecuaciones: 8¢ — 2y =2 = 4oz —y = 1.

Siz=0,y=-1.

Sustituyendo en la segunda ecuacion: 2(0) — (-1)+z2=1 = 1+2=1 = z=0.

Un punto de 1 es A(0,—1,0).

El vector director #; es perpendicular a los vectores normales de los planos que definen rq{, 71, =
(6,—1,—-1) y il = (2,—1,1).

A A 3} B}
i =g XAy =6 —1 —1|=i(=1—1)— (6 — (—=2)) + k(=6 — (—=2)) = (—2, —8, —4).
2 -1 1

Podemos usar un vector director proporcional: # = (1,4, 2).

Recta ro: Resolvemos el sistema para obtener un punto de la recta.

Restando las ecuaciones: —6y — 6z =0 = y=—2. Siz=0, y=0.

Sustituyendo en la segunda ecuaciéon: 3z +0+4(0) =3 = 32=3 = z=1.

Un punto de 9 es B(1,0,0).

El vector director 05 es perpendicular a los vectores normales 7is, = (3, =5, —2) v 7igp = (3, 1,4).

ijok| 3 3
Uy = fiza X Fizy = 3 —5 —2| = (=20 — (=2)) — J12 — (=6)) + k(3 — (~15)) = (~18,—18,18).
3 1 4

Podemos usar un vector director proporcional: @5 = (1,1, —1).

Estudio de la posicidn: Comprobamos si los vectores directores 03 = (1,4,2) y v = (1,1,—1) son
proporcionales:

1 £ 4

171

No son paralelos, por lo tanto, las rectas se cortan o se cruzan.

Formamos el vector AB=B—-A=(1-0,0—(-1),0—0) =(1,1,0).

—

Calculamos el producto mixto [AB, Uy, ¥s]:

11 0
[AB, 71,75 =1 4 2|=1(-4-2)—1(-1—-2)+0(1—4) = —6 — (—3) = —3.
11 -1

Como el producto mixto es distinto de cero, los tres vectores son linealmente independientes y las rectas
se cruzan.

Las rectas r; y 72 se cruzan.
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b)

Calcular la distancia entre las dos rectas.

La distancia entre dos rectas que se cruzan 71 (A4, 1) y r2(B, 02) se calcula mediante la féormula:

d(ri,7m2) = 7\[A§,vllvg]|.
‘1}1 X ’U2|
Ya hemos calculado el producto mixto: |[AB,71,%]| = | — 3| = 3. Calculamos el producto vectorial
171 X 172:
i k| B B
Tyxth=|1 4 2|=i(—4—2)—j(-1—2)+k(1—4)=(-6,3,-3).
1 1 -1

Calculamos su modulo:

La distancia es:

gy = 2~ L V6

DRTS6 T V6 6
6
d(rl,rz):\é_u

Hallar la ecuacioén del plano que contiene a r; y al punto P(1,2,3).

El plano 7 buscado esta determinado por un punto de r;, por ejemplo A(0, —1,0), el vector director de
r, 1 = (1,4,2), y el vector AP=P — A= (1-0,2—(—1),3—0) = (1,3,3).
Comprobamos que v y AP no son paralelos: % #* %.
Son linealmente independientes.
La ecuacién del plano 7 es:
rT—=TA Y—Ya 2—2z24A
T=| vig U1y v, | =0

AP, AP, AP,

1 4 2 |=0
1 3 3
r y+1 =z
1 4 2/=0
1 3 3
x(12—-6) — (y+1)(3—2)+2(3—-4)=0
6z —(y+1)(1) +2(=1) =0
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Ejercicio 3. Opcién A. Algebra

Se dispone de tres aleaciones A, B y C que contienen, entre otros metales, oro y plata en las
proporciones indicadas en la tabla adjunta.

Oro (%) | Plata (%)
A 100 0
B 75 15
C 60 22

Se quiere obtener un lingote de 25 gramos, con una proporciéon del 72% de oro y una proporcién
del 16% de plata, tomando x gramos de A, y gramos de B y z gramos de C. Determinense las
cantidades x, y, z.

Solucién:

Determinense las cantidades x, y, z.

Sean x,y, z los gramos de las aleaciones A, B y C respectivamente.

1. Masa total: La suma de las masas debe ser 25 gramos.
T+y+z2=25

2. Masa de Oro: El lingote final de 25 g debe tener un 72% de oro. La masa de oro total es 0.72 x 25 = 18
gramos. El oro proviene de cada aleacion:

e Aleacion A (100% oro): 1.00 - = x gramos de oro.
e Aleacion B (75% oro): 0.75 - y gramos de oro.
e Aleacion C (60% oro): 0.60 - z gramos de oro.

La ecuacién para el oro es:

x4+ 0.75y 4+ 0.60z = 18
3. Masa de Plata: El lingote final de 25 g debe tener un 16% de plata. La masa de plata total es
0.16 x 25 = 4 gramos. La plata proviene de cada aleacién:

e Aleacion A (0% plata): 0.00 - z = 0 gramos de plata.
e Aleacion B (15% plata): 0.15 - y gramos de plata.
e Aleacion C (22% plata): 0.22 - z gramos de plata.

La ecuacién para la plata es:
0.15y +0.22z =4

Tenemos el sistema de ecuaciones lineales:
r+y+z2=25
x4+ 0.75y + 0.60z = 18
0.15y +0.22z =4

Multiplicando la segunda y tercera ecuacién por 100 para eliminar decimales:

r4+y+z2=25
100z + 75y + 60z = 1800
15y 4+ 22z = 400

Aplicamos el Teorema de Rouché-Frobenius. La matriz ampliada es:

1 1 1] 2
(AlA*) = [ 100 75 60 | 1800
0 15 22| 400
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Calculamos el determinante de la matriz de coeficientes A:

1 1 1
|A| =100 75 60
0 15 22

=1(75-22 = 60 - 15) — 1(100 - 22 — 60 - 0) + 1(100 - 15 — 75 - 0)
= 1(1650 — 900) — 1(2200) + 1(1500)

= 750 — 2200 + 1500

=50

Como |A| = 50 # 0, el rango de A es 3 (Rg(A) = 3). El rango de la matriz ampliada A* también es 3
(Rg(A*) = 3), y coincide con el namero de incognitas (3). Por el Teorema de Rouché-Frobenius, el sistema
es Compatible Determinado (S.C.D.).

Como |A| =50 # 0: S.C.D. (1 solucién)

Resolvemos el sistema usando la Regla de Cramer.

25 1 1
1800 75 60
L1400 15 22]  25(1650 — 900) — (39600 — 24000) + (27000 — 30000) _
A] 50
1 2 1
100 1800 60
_ [0 400 2] 1(39600 — 24000) — 25(2200) + 1(40000) _
v= Al - 50 B
11 25
100 75 1800
__ 10 15 400] _ 1(30000 - 27000) — 1(40000) + 25(1500) _
IA] 50

Comprobamos la masa total: z +y + 2z =3 4+ 12 + 10 = 25. Correcto.

Las cantidades son & = 3 gramos de A, y = 12 gramos de B, y z = 10 gramos de C.

Se necesitan * = 3 gramos de A, y = 12 gramos de B y z = 10 gramos de C.
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Ejercicio 4. Opcién A. Probabilidad

Dados dos sucesos, A y B, de un experimento aleatorio, con probabilidades tales que p(A) = %,

p(B) = % y p(AUB) = %, se pide:

a) Comprobar si los sucesos A y B son independientes o no.
b) Calcular p(A|B) donde A denota el suceso complementario de A.

Solucién:

a) Comprobar si los sucesos A y B son independientes o no.

Dos sucesos A y B son independientes si y solo si p(ANB) = p(A)-p(B). Primero, calculamos p(AN B)
usando la férmula de la probabilidad de la unién:

p(AU B) = p(A) + p(B) — p(AN B)

2 4 1
S - _pANB
39713 p(ANB)

4 1 2
ANB)=_-4+- -2
p(ANB) st573

Encontramos un denominador comtn (18):

4.

[N}
=
Ne)
[N}
(=}
oo
+
Nej
I
—_
[\
ot

p(ANB) =

Ahora, calculamos el producto p(A) - p(B):

4 1 4 2
pA)pB)=5-5=175=7
Comparamos los resultados:
p(ANB) = 2y p(4) -p(B) = Y
18 18

Como p(AN B) # p(A) - p(B), los sucesos A y B no son independientes.

’Los sucesos A y B NO son independientes.

b) Calcular p(A|B) donde A denota el suceso complementario de A.
La probabilidad condicionada se define como:
p(AN B)
p(B)
Sabemos que p(A N B) = p(B) — p(AN B). Ya calculamos p(AN B) = .

_ 1 5 9 5 4 2
PANB) =5 - R =R 18~ 18 0

Ahora calculamos la probabilidad condicionada:

p(A|B) =

o pANB) 2/9 2 _ 4
R
p(AlB) = |
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Ejercicio 1. Opcién B. Algebra

2
Dada la matriz A= (0 y la matriz identidad I = , se pide:
0

= o o
o= O
oo
o= o
= o o

a) Calcular la matriz B = (A — I)(21 4 2A).
b) Determinar el rango de las matrices A —I,A%? —T y A3 —1.
c) Calcular la matriz inversa de A® en caso de que exista.

Solucioén:
a) Calcular la matriz B = (A — I)(21 + 2A).

Podemos simplificar la expresion: B = (A—1)-2(I+ A) =2(A—1)(A+ 1) = 2(A? —1?) =2(A% - 1I).
Calculamos A?%:

2 0 0 2 0 0 4 0 O
A2=A-A=1|0 0 1|0 0 1|]={0 1 0
01 0 0 1 0 0 0 1
Ahora calculamos A? — I:
4 0 O 1 0 O 3 0 0
A2—T1=10 1 0o]—-|0 1 0)J={0 0 0
0 0 1 0 0 1 0 0 O
Finalmente, calculamos B = 2(A4% — I):
3 0 0 6 0 O
B=210 0 0]=1(10 0 O
0 0 O 0O 0 O
6 0 O
=10 0 O
0 0 O

b) Determinar el rango de las matrices A —I,A> —T y A3 —1.

Rango de A —I:
2 00 100 1 0 0
A-I=10 0 1}]—-10 1 0)=(f0 -1 1
010 0 0 1 0o 1 -1
Observamos que la tercera fila es la opuesta de la segunda (F5 = —F3). El rango no es 3. El menor

‘1 01_ —1# 0. Por lo tanto, Rg(A —I) = 2.

0 -1

Rango de A? — I: Calculamos esta matriz en el apartado a):

A?—T =

S O W
o O O

0
0
0

Esta matriz tiene solo una fila no nula. Por lo tanto, Rg(A4% — I) = 1.
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Rango de A% — I: Calculamos A% = A2 - A:

4 0 0 2 00 8 0 0
A=f0o 1 0o]fo o0 1]=[0 0 1
0 0 1 010 010
Ahora A3 — I:
8§ 0 0 100 7T 0 0
A—I=100 1]-(0 1 0]=[0 -1 1
010 0 0 1 0 1 -1
De nuevo, la tercera fila es la opuesta de la segunda (F3 = —F5). El rango no es 3. El menor
’(7] —01 = —7 # 0. Por lo tanto, Rg(A® — I) = 2.

Rg(A—I)=2, Rg(A’-1)=1, Rg(A®-I)=2

c) Calcular la matriz inversa de A%, en caso de que exista.

Una matriz tiene inversa si su determinante es distinto de cero. La inversa de A% es (A%)~1 = (A71)°,
Calculamos |A|:

2 00
Al=10 0 1]=2(0-0-1-1)=2(-1) = —2.
01 0
Como |A| = —2 # 0, la matriz A tiene inversa. El determinante de A% es |A%| = |A|® = (-2)¢ = 64.
Como |A%| = 64 # 0, la matriz AS tiene inversa.
4 0 0 8§ 0 0 16 0 0
Calculamos A®: Observamos que 42 = [0 1 0 A3=10 0 1|. A*=[0 1 0f. A% =
0 0 1 010 0 01
32 0 0 64 0 0
0 0 1].4=10 10
0 1 0 0 0 1
Calculamos la inversa de A% usando la formula (A%)~1 = ‘Alﬁ‘ Adj(A®)t. |AS| = 64.
10 ’0 0 0 1
0 1 01 00
1 0 O
Adj(A) = _‘0 o’ ’64 of |64 0‘ “lo 61 o
0 1 0 1 0 O 0 0 64
00 64 0 64 0
10 _‘0 0’ ’0 1‘
1 0 0
Adj(A% =10 64 0
0 0 o4
1 (1 0 0 1/64 0 0
(A t=—1(064 0)=| 0 1 0
4% 0 6 0 01
1/64 0 0
(A%~ 0 10
0 01



https://mentoor.es

Matematicas II. Madrid 2017, Extraordinaria

Ejercicio 2. Opcién B. Analisis

Se considera la funcion f(z) = :2;_:1, y se pide:

a)

b)

c)

Obtener la ecuacién de la recta tangente a la curva y = f(x) en el punto de abscisa
z = 0.

Estudiar la existencia de asintotas horizontales y verticales de la funciéon f y, en su caso,
determinarlas.

Hallar los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcién y sus extremos relativos
en el caso de que existan.

Solucién:

a)

b)

Obtener la ecuacion de la recta tangente a la curva y = f(x) en el punto de abscisa
z = 0.

La ecuacién de la recta tangente en x = a tiene por expresion y — f(a) = f'(a)(z — a).
Calculamos f(0):

0 e 0 1

fO=gri=1~

El punto de tangencia es (0,1). Calculamos la derivada f'(z):

T etV W o B 1 B GV
= (22 + 1)2 - (22 + 1) T @2y 1)2

Evaluamos la derivada en x = 0:

—-e"(0+1)? —1-12 1
(02+1)2 - 12 - '

£1(0) =
La pendiente de la recta tangente es m = —1. La ecuacién de la recta tangente es:

y—1l=-1(z-0) = y—1=—-2 = y=—ax+1

y=—-x+1

Estudiar la existencia de asintotas horizontales y verticales de la funcion f y, en su caso,
determinarlas.

Asintotas Verticales: El denominador x2 + 1 nunca es cero para x € R. Por lo tanto, la funcién no
tiene asintotas verticales.

Asintotas Horizontales: Calculamos los limites en +oo.

e " 1 1
1- = 1. _— = 1 = - 0.
Hay una asintota horizontal y = 0 cuando x — +oc0.
e " 400
li = lim ——=—
Aplicamos L’Hopital dos veces:
LH . €T —00\ vH . € " 400
lim =|—) — lim = — =400
z——0c0 2I —00 z——00 2 2
10 (V4]
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No hay asintota horizontal cuando x — —oc.

Asintotas Oblicuas: Solo podria haber asintota oblicua cuando x — —oo.

f(z) . e’ . et (+OO>

m= lim —= = lim —— = lim 3
T——00 I zo—oo x(x2+1) azo—cz3 4

Aplicamos L’Hopital repetidamente:

LH . - pH . e v .. —e~ % —00
—— lim ey lim = = —o00.
T—r—00 31‘2 +1 r——oo 0Ox T——00 6 6

Como m no es un numero real finito, no hay asintota oblicua.

’Asintota horizontal: y = 0 (cuando z — 4o00). No hay asintotas verticales ni oblicuas.

Hallar los intervalos de crecimiento y decrecimiento de la funcién y sus extremos relativos
en el caso de que existan.

Calculamos la primera derivada:

—e %(z +1)?
fl@) = ——F =5
(22 +1)
Igualamos a cero para encontrar puntos criticos: f'(r) = 0 = (z+1)2? =0 = 2z = —1.
El denominador (z2 + 1)? es siempre positivo. e~% es siempre positivo. (z + 1)? es siempre > 0.
Estudiamos el signo de f’(x) en los intervalos definidos por el punto critico z = —1.
(_007_1) (_17+OO)
Signo f'(z) — -
f(z) Decreciente \, | Decreciente \

La funcién es estrictamente decreciente en (—oo, —1) y en (—1,400). Como la derivada es negativa a
ambos lados de z = —1 (y cero en = —1), no hay cambio de monotonia, por lo tanto, no existen
extremos relativos en x = —1. La funcién es decreciente en todo su dominio R.

La funcién es decreciente en (—oo, +00). No tiene extremos relativos.

11 (V74
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Ejercicio 3. Opcién B. Geometria

Sea r la recta que pasa por los puntos P;(3,2,0) y P2(7,0,2). Se pide:
a) Hallar la distancia del punto Q(3,5,—3) a la recta r.
b) Hallar el punto de corte de la recta r con el plano perpendicular a r que pasa por el
punto Q.

Solucién:

a) Hallar la distancia del punto Q(3,5,—3) a la recta 7.

La recta r pasa por P;(3,2,0) y tiene como vector director ¥ = PP,=P—P = (7-3,0—2,2-0) =
(4,-2,2).

Podemos usar un vector proporcional ¥ = (2, —1,1).

Un punto de la recta es A = P;(3,2,0). El punto exterior es (3,5, —3).

Formamos el vector AQ = Q — A= (3—3,5—-2,-3—10) = (0,3, —3).

La distancia del punto Q a la recta r se calcula como:

4(Q,r) = AT

|7

Calculamos el producto vectorial:

W .
]

AQ x 7= 3l =i(3-1—(=3)-(=1) = j(0-1=(=3)-2) + k(0- (1) —3-2)

N O .

-1

—_

—i(3—3)— j(0+6)+ k(0 —6) = (0,—6,—6).

Calculamos su modulo:

|AQ x & = |(0, =6, —6)| = /02 + (—6)2 + (—6)2 = v/36 + 36 = V72 = 6V/2.

Calculamos el médulo del vector director:

17 =[(2,-1,1)] = /22 + (12 +12 =4+ 1+1 = 6.

d(Q,r)%G\/gﬁ\/g%&?{g%/?:.

d(Q,r) = 2v/3u

La distancia es:

b) Hallar el punto de corte de la recta r con el plano perpendicular a r que pasa por el
punto Q.

Sea 7 el plano perpendicular a r que pasa por Q(3,5, —3).

El vector normal al plano 7 es el vector director de la recta r, i, = ¥ = (2,—1,1).
La ecuacién del plano 7 es de la forma 2z —y+ 2+ D = 0.

Como Q(3,5,—3) pertenece a 7, debe cumplir su ecuacion:

23) = (5)+(-3)+ D=0 — 6-5—-3+D=0 — —2+D=0 — D=2

La ecuacién del planoes n =2x —y+ 2+ 2 = 0.

12

&


https://mentoor.es

Matematicas II. Madrid 2017, Extraordinaria

Para hallar el punto de corte M entre la recta r y el plano 7, usamos la ecuaciéon paramétrica de r.
Usando P;(3,2,0) y ¢ = (2,—1,1):

r =342\
r=Eqy=2-2X\
z=0+A

Sustituimos las coordenadas paramétricas de r en la ecuacién del plano 7:
2B+20)-2-XN)+\N)+2=0
6+4N—-24+A+2A+2=0

6A+6=0 = 6A=—-6 —= A= —1.

Sustituimos A = —1 en las ecuaciones paramétricas de r para hallar las coordenadas del punto de corte
M:
r=3+2(-1)=3-2=1

y=2-(-1)=2+1=3
z=-1

El punto de corte es M (1,3, —1).

’El punto de corte es M(1,3,—1). ‘

13

&
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Ejercicio 4. Opcién B. Geometria
Se considera el triaAngulo cuyos vértices son los puntos A(1,3,-1), B(3,1,0) y C(2,5,1) y
se pide:

a) Determinar razonadamente si el tridngulo es equildtero, isésceles o escaleno.

b) Obtener las medidas de sus tres angulos.

Solucién:

a) Determinar razonadamente si el tridngulo es equildtero, isésceles o escaleno.
Calculamos los vectores que forman los lados del tridngulo:
AB=B—-A=(3-1,1-3,0—(-1)) = (2,-2,1).
AC=C—-A=(2-1,5-3,1—(-1))=(1,2,2).
BO=C—-B=(2-35-1,1-0)=(—1,4,1).

Calculamos las longitudes de los lados (modulos de los vectores):

|AB| = /22 + (<22 + 12 =4 +4+1=/9=3.
JAC| = V12 4+22+22 =114 +4=1/9=23.
|BO| = /(12 +42+12=V1+16 + 1 = V18 = 3V2.

Como dos lados tienen la misma longitud (|AB| = |AC| = 3) y el tercero es diferente (|[BC| = 3v/2), el
tridngulo es isosceles.

’El triAngulo es Isésceles. ‘

b) Obtener las medidas de sus tres angulos.

Usamos el producto escalar para calcular los angulos. Angulo en A (a): Formado por AB y AC.

AB-AC  (2,-2,1)-(1,2,2) 2)+(-2)2)+1(2) 2-44+2 0 0
oa=— —-— = = = =-=0.
|AB||AC| 3-3 9 9 9

a = arccos(0) = 90°.

El triangulo es rectangulo en A.
Angulo en B (B8): Formado por BA = —AB = (-2,2,-1)y BC = (—1,4,1).

cos 8 = BA-BC _ (-2,2,-1)-(-L,41) _(=2)(-D+24)+(-)(1) _248-1_ 9 1

1
|BA||BC| 3-3v2 9v/2 W2 o 92 V2

2
8 = arccos ({) = 45°.

Angulo en C (v): Formado por CA =—AC = (-1,-2,-2) y CB = —BC = (1,—4,-1). Como es
un tridngulo isésceles con \A§| = |A2§’|, los 4ngulos opuestos a estos lados deben ser iguales, es decir,
B =~. Por lo tanto, v = 45°. Comprobacién: La suma de los dngulos es 90° 4 45° 4+ 45° = 180°.

[\

’Los angulos son a = 90°, 8 = 45°,v = 45°.
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